CORRECTION EXERCICES COMPLEMENTAIRES TD 20

IRENE MEUNIER

‘ Dans les deux exercices, il s’agit de déterminer les primitives des fonctions suivantes.

Exercice 26.

(1) On a la fonction f1(z) =

x2+1)2
On peut écrire : f1( ) = 1+§+;)“‘;, = $21+1 (1+z2)2 Pour le 2e terme, on peut faire une intégration par
parties avec u(t) = t, u/'(t) = 1 et v'(t) = 75y avec v(t) = § 174> Alnsi,

T2 1 =z 11
/(t2+1)2dt__§1+x2+§/ (1+t2)dt+c

Soit une primitive :

v 1/ 1 1 =z 1 T
/ fl(t)dt—g/ 1+t2dt+§1+x2+C—§(arctan(a:)+1+7)+0
() fola) = b

Méme procédé que précédemment : fo(x) =

On fait également une IPP avec le

-1
i +a?)?

R 1 =z L[ 1
— dt=—c T 4 a4 C
/ (752+1)‘3 111297 " 4/ areed ™t

On connait la primitive de

1 z2
(1+22)2 — (1+a2)3°
deuxiéme terme, u(z) = z, v'(z) =1 et v'(x) = rems donc v(z) =

yz bar la question précédente.

(1+t2
3 [ 1
/fz t)dt = 11+x2) +1/ 7(1+t2)2dt+0
1 T 3 T
RENETSIE + g(arctan(m) +1 +x2) +C

(3) fa(z) = m

Ici, on peut réécrire le polyndéme de degré 2 sous forme canonique : L = L =

* (x2432+3)2 ((r+%)2+%)2
1 _ 1
(@48 (3G Erpr+)’
Donc :

/gﬁfs(a:)dx/“f((z  —

\/g(t + 5))2 + 1)

On pose le changement de variable : u = %(t +3), et donc t = ‘/gu — 2. On adonc dt = ‘/gdu.

viCas 16 IERVE]
Ydx = —d
/ f3(x)de = / RSy
2 3
_ 83 2 3. 1 H+y)
arctan T+ + = +C
n (2 B sEer e
2 3
43 2 3 Hl+3)
= — |arctan(—=(z+ =)+ —~——5—— C
9 ( (\/3( 2) F@+3)2+1
Exercice 27. L’idée générale ici est de faire des décompositions en éléments simples.
(1) 91(@) = Gooyoemny = 5 + 25 + 24
On multiplie par = et en on evalue en 0 : [EReEn) ) =k =A; dou A, =

De maniére similaire, on trouve Ay = —= et A3 =

oolw

3 _3 3
Donc gi(z) = £ + =& + £4.

Une primitive est donc : G1(z) = $log(z) — 3 log(z — 2) + 3 log(z — 4).
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@) ule) = 25
Ici, go(z) = 3(";:?1—)’_36 = (131)2 + (zfl)?’
_ 1 6 _ 1 3
= T Go0% T 2@-DF

Une primitive est donc : Go(z) = — Go1F — AE=17




